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points P et Q ont méme signe que leurs premiers tcrmes,
donc% a méme signe que cot no ; en M, , ce signe est-}-; en
M, ce signe est —1; enM,, il est 4 1, et ainsi de suite;
et en Mgn — il sera 4. Lorsque sin’p <C é alors cos’p > 1;

donc, une au moins des fonctions est toujours de méme
signe que son premier terme; or, de M, a M,, de M;a M,,
de M,aM,, etc., Q est de méme signe que son premier
terme et nc peut devenir nul, et, par conséquent,

P
Q ne peut devenir infini que dans les intervalles de M,aM;,

P
deM,a M, de Mg, —, a M, ; ainsi —Q devient 27 fois infini en

passant dc — en-}-; c’est-a-dire I'excés est égal a 2x ; ainsi,
comme dans le théoréme de M. Cauchy, il y a donc n points-
racines dans lintéricur de la circonférence ; en d’autres
termes I'équation f(z) = 0 a toujours » racines; ce qu’il fal-
lait démontrer. Tm.

DEMONSTRATION ELEMENTAIRE D’UN THEOREME DE NEWTON.

Sur un rapport entre des quantités différentielles. (V. p. 506.°

Théoréme. Si I'on prend un point E sur le coté BC d’'un
triangle rectiligne ALCG, et qu'on méne par ce point la trans-
versale EFG , infiniment rapproché de EC et coupant AB en

. BF EBR.AB
F et ACen G, onaléquation —=
& AMalOn 66 = He A

Démonsiration. La propriét¢ connue de la transversale
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BF __EB AF A N .
donne — GC=Fe g " BF et CG étant infiniment petits ,
AG _AB d )
on a g =, donc, ete.

Corollaire. Lorsque le point E s'éloigne a linfini, on a
EB = EC et BF_AB roposition vraie lors mé
— CG= AC’ propositi a méme que

BF et CG sont des quantités finies.

Observation. On démontre en géomeétrie que la paralléle a
un coté d’'un triangle coupe les deux autres cotés proportion-
nellement ; quelque rapprochée que soit cette parailéle du
sommet , les deux segments infiniment petits, partant de ce
sommet , ont toujours pour rapport fini celui des cotés; il en
est de méme lorsque la paralléle s’éloigne a Vinfini du som-
met. C’est ici 'occasion de donner aux éléves une premiére
notion de la théorie différentielle qui ne consiste qu'a trouver
les rapports finis entre des quantilés infiniment petites ou
infiniment grandes. Il y a prés d'un siécle qu'un géomeétre
francais bien connu faisait voir combien il serait important
d’introduire le calcul différentiel , d'une facilité si vulgaire,
dans Yenseignement élémentaire ; mais comme cette intro-
duction faciliterait et abrégerait beaucoup la science, Fap-
pauvrirait de phrases et I'enrichirait de faits, il est a croire
que la proposition de ce géomeétre, récemment renouvelée
par fea M. de Coriolis, restera encore longtemps parmi les
pia desideria. Pourquoi? C’est ce que je me garderai bien de
dire. Le géométre bien connu avait nom Jean Lerond d’A-
lembert.

On devrait aussi ajouter quelques notions de Dynamique
aux (héories de la statique. Euler a déja remarqué que l'en-
seignement isolé de cette science propage unc foule d’erreurs.
L’introduction de ladoctrine si séduisante des couples a encore
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augmenté cette source d’idées fausses chez les éléves qui
w’entrent pas  I'Ecole polytechnique. Dans le mois prochain
nous donnerons quelques considérations nullement neuves
et pourtant utiles sur les unités en mécanique. Tm.

NOTE
SUR LA RECHERCHE ELEMENTAIRE DU NOMBRE 7-

PAB M. ARMAND FARCY,
ancien éléve de PEcole polytechnique.

1. Les méthodes élémentaires pour le calcul da nombre =
sont au nombre de quatre : deux directes et deux indirectes ;
dcux fondées sur la formule C =2=zR, ne faisant dépendre
= que de la notion des longueurs ; deux fondées sur la for-
mule S==R’, faisant dépendre = de la notion des surfaces,
cc qui est moins conforme a sa définition habituelle.

La premiére (méthode directe fondée sur la formule
C=2rR), dont Archimédc est le premier autcur, consiste &
chercher la longueur d’une circonférence d’'un diamétre
connu, spécialement d’'un diamétre 1, comme limite com-
munc des périmétres réguliers inscrits et circonscrits, dont
on double continucllement le nombre des cOtés.

La seconde (méthode directe fondée sur la formule
S==R"), introduite par Jacques Gregory, géométre anglais,
consiste a chercher la surface d’un cercle de rayon connu,
spécialement de rayon 1, comme limite commune des poly-
gones réguliers inscrits ct circonscrits, dont on double conti-
nucllement le nombre des cotés.

La troisitme (méthode indirccle fondée sur la formule
(==2=R), dont Schwab est le premier autcur, consiste a



