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THEOREME SUR Ly CISSOIDE.

PAR M. MARCOU (J.),
Eléve au college de Besangon.

Deux circonférences sent tangenties extéricurement 'unc
a Vautre, on mcne a ces deux circonférences, une tangente
commune; le rayon dela premicre étant constant et celui de
la seconde ¢lant variable, le point de tangence de cette der-
nicre circonférence décrit une cissoide (fig. 91).

Je prends pour axe des y, la perpendiculaire au point de
contact des deux cercles, ct la ligne des cenires pour 'axe
des 25 soit CO=LR; CO=2o, R cst constant et « est va-
riable.

L'equation du cerele Cest "4+ 2" 2R xr=0.

I équation du cercle G est ' 42" —2a22x=0.

Les pomts (2, 37), 2", »") ¢tant sur les cercles, on a les
relations

o a2t F2Ra =0, (1)
YA 20 2" =0. (2)

Pour cxprimer que les deux cercles onl une langentc

commune, jégale les deux coefficients d'inclinaison , et
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yexprime qu’elles coupent I'axe des » au méme point A.
Ce qui me donne les deux relations

x—f—R X —u @
Y y' ’
__R.r_az.r "
r "o J

Y v

Eliminant entre les 4 équations (1), (2), 3), (¥) ', 5 et
, on aura I'équation du licu des points (2", ¥"). De (3) je
y (' —a) — Ry

tire ' = -
Y
1" r
. . ‘ a'l.
de (%) je tire &' = — v egalant ces deus valeurs, v
v
en dedait
. 2y
R@a"—aj4a2"’
—aR"
(ta =

R —a,+aa"’
Remplacant 3 ¢t 2 par ces valeurs dans Pequation (15, 1
vient
Ry'" —2aRa" + 2o ha” — o2’ 2" = 0,
on R — 2" —2Rx"a4-Rp" =

yHZ + ‘Z'I/J

De I'¢quation (2) je tire « = — remplacant s pat

s -lle valeur dans la derniére équation, il vient

IaRx" (,}/”) _,_ "
I c " - [
L L 2R—a) — S +Ry =0

wu, supprimant les accents.
y'a-r ) 2Ry — 2l — o — a2’ AR a=0.
y +a’+2Ra, 2Ry — w (' +a ) @QRr 42 ) =0,
ouenfin () o' 2R Ry — ' —a =0,
Le premier facteur ¢gde a séro., represente le cercie €
Jont le rayon est constant et le second facteur est Yéqua
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tion d’'une cissoide qui a pour cercle générateur un cercle
symétrique au cercle G, relativement a I'axe des y.

Note. Le facteur y* 2’4 2Rxr =0 est 'enveloppe de la
droite mobile. Lorsque R devient négatif, les circonférences
s¢ touchent intérieurement, et n’ont qu’une tangente com-
mune; (outefois la cissoide reste réelle; que signifie-t-elle
alors? Si R est aussi variable et qu’on donne entre « et R, la
relation I' (2,R)=0, il suffit, pour obtenir le lieu du point
de contact sur le cercle «, de substituer dans la relation

2 2 2 o 2 2
4 + ya X (Y + x . + A
= Y ,—-) ; ou bien R = —‘7————;
Qr 2y 2x

ctR=

_7 (¥ +2)
2y

a , pour avoir le licu relatif au cercle R. Tm,



