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QUESTIONS D’EXAMEN.

LILUX GEOMETRIQUES DANS LA PARABOLE,

PAR M. MIDY,
Ancien professeur dans les Colléges royaux.

Premicére question. Trowver le licw des foyers et celur des
sommets de toutes les paraboles qui ont méme directrice et une
tangente commune. (V. t. 1, p. 321, quest. 19.)

Premiére solution. Svient I (fig. 87) le foyer et S le som
met d’une des paraboles; OG la directrice et AT la tangente
données. Prenons la premiére de ces droites pour axe des y,
et pour axc des & la perpendiculaire 4 cette droite au point
A, ou clle est coupée par ia tangente commune.

Cela pos¢ , si M est le point de contact de la parabole avec
AT, cn menant MG parallele a AX, les triangles MAG,
MAF seront égaux, et GI sera perpendiculaire sur AM.
Cest sur ces proprié¢tés que repose la solution de la question.

Soit

1
Yy =--ax. . .. b
m
I'équation de AT, ct désignens AG par g - Péquation de la
perpendiculaire GF sera

la circonfeérence décrite du centre A et du rayon AG aura
pour équation

y4xr=5. ... .. (3);
¢liminant [ entre (2) et (3), il viendra

22t =y mar,
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gui équivaut a
x [(1—m') x —2my ]=0.

Le facteur x = 0 donne 'axe des y, sur lequel la droite et
la circonférence se coupent toujours.

L’auatre facteur

A—m)yx—2my =0 (3)
donne le lieu cherché c’est une droite ,qui passe par le
point A.

Or Yabscisse du sommet est moitié de celle du foyer, et
son ordonnée est la méme. 11 suffira donc de changer dans (5)
x en 2x pour avoir le liea des sommets. Par la, Péqna-
tion (5) devient

(=m') w—2my =0. . .. 6).

Clest une seconde droite qui passe encore par le point A.

La géométric conduit immédiatement a la méme consé-
quence; car, pour toutes les paraboles considérées, le point
A et Iangle MAG sont invariables, d’aprés Ihypotheése.
Donc I'angle MAF Yest aussi ; donc tous les points F cher-
chés sont en ligne droitc avec le point A, et puisqu’on a

. 1 .
toujours OS = QOF, il est de méme pour les points S.




