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NOUVEAU THEOREME

LES NOMBRES PREMIERS DE LA FORME 8y —+1;

Par M. J. LIOUVILLE.

Soit /m un nombre premier donné, de la forme 8 + 1. Posons de
toutes les maniéres possibles I’équation

m = 162 + p*+t y?,

. ¥ étant des entiers positifs, x pair ou impair & volonté, y naturel-
lement impair. Quant & p, ¢’est un nombre premier (8y + 1) qui ne
divise pas . On admet pour [ la valeur zéro. Il s’agit d’indiquer une
régle simple qui dise & priori si le nombre N des décompositions de
m ainsi obtenues est pair ou impair. Dans le cas de N impair, on est str
qu’il y a au moins une décomposition.

Pour répondre & cette question, il faut d’abord mettre m sous la
forme

m=a* -+ 6b*,

ce quon peut faire d’'une seule maniére. On cherchera ensuite le
nombre ¢ des facteurs premiers (égaux ou inégaux) des deux formes
8k +- 1, 8k + 3, qui entrent dans la composition de a. La regle de-
mandée sera fournie alors par la congruence

Ne=b+c+1 (mod. 2).

- Ainsi N est impair quand & et ¢ sont tous les deux pairs ou tous les
deux impairs. Mais N est pair quand b est pair et ¢ impair, et quand
b est impair et ¢ pair.
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Soit d’abord
m=17=1*+ 16.12%

On aura ¢ =1, b =1, donc N pair. Or il est évident que N = o.
Soit en second lieu
m= 41 =25 +16.1°

On aura encore s = 0, b == 1, donc N pair; et il est ais¢ de s'assurer
que cette fois encore N = o.
Il en est de méme pour

m = 3*416.2* = 73,
nombre premier 8y + 1 pour lequel z == 1 et / = 2.
Mais pour

2

m=38qg=>5" +16.2%,

onab =12, s=o0.Donc N doit étre impair. Et en ettet on a cette fois
une décomposition canonique :

89 =16.1% + 53.12.

Nous ne pousserons pas plus loin ces exemples‘




