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MAJORATIONS EFFECTIVES

par Bernard DWORK et Philippe ROBBA (™)

[Princeton et Orsay)

Soit K un corps valué ultramétrique complet de caractéristique O , avec un
corps résiduel de caractéristique p (on suppose la valeur absolue normalisée par

la condition |p| = 1/p ).

Soit u analytique dans le disque p(0 , 17), u= 2 ay x> . On pose, pour
0<r<1i,

|u| (r) = sups|as|rS .
Pour s € N, k entier vérifiant 1 <k < s, on pose
{s , K}, = 1/inf| N, ... kklp ,

la borne inférieure étant prise sur tous les ensembles de k nombres entiers dis-

tincts majorés par s , clest—d-dire vérifiant 1 < kl <eee <M S8
On voit facilement que, pour k fixé,
8 k} ~k log s quand 8 =+ @,
{s , }P gp q

Soient wu, , «ss , w, n fonctions analytiques dans p(0, 17) , et soit w lew

wronskien. On suppose que w(0) # 0 . On pose, pour s € N ,

. 1 w (r
f(ﬁ) = 1nfo<r<l ;ﬁ-—fh{_—* .e

Soit u = zé ag xs , appartenant & l'espace vectoriel engendré par Uy eee Uy o

On a la najoration:

log| € £(s){s » n =1} maxpse lagl -

On en déduit que, si w = Zé bS x° vérifie la condition {bsl = O(sa) , =0

on-1 ) ( u

( w a une croissance logarithmique d'ordre « ),alors on a ay = 0(s a

une croissance logarithmique d'ordre a + n - 1 ).

. . . will . R .
Si le wronskien w est borne, on a f(s).$-+§£§y% et, en particulier, si w ne

stannule pas dans D(0 , 1) , ona f(s) =1 .
On retrouve en particulier que si 1l'opérateur différentiel
d\n
L-’—-‘An('a“f) + ooo+AO

3 coefficients analytiques dans D(0 , 17) posséde n solutions linéairement

(*) Texte recu le 4 juillet 1979.
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indépendantes et si, de plus, An n'a qu'un nombre fini de zéros donc D(O,l_) ’
alors les solutions de 1'équation Iu = O dans D(0 , 17) ont une croissanoce

logarithmique dlordre n - 1 .

(En effet on est dans la situation ol le wronskien est borné, clest-i-dire a une

croissance logarithnique d'ordre O .)

Mais maintenant nous avons des majorations effectives. De plus, la démonstration

est directe (c'est-a-dirc ne fait pas appel au disque générique).

Pour plus de détails, on consultera l'article de B. DWORK et P. ROBBA : Effective
p-adic bounds for solutions of homogeneous linear differential equations (a parat-
tre) .




