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COMPTES RENDUS ET ANALYSES.

HAUYAAA EBKJANAA ¢b HOACHTEAbHBIMb BBCACHICMDB I TOAKO-
sanisvu. Opansapnaro IIpoceccopa Mmmeparopekaro Yuusepen-
vera Cs. Baaanwipa M.-E. Bawenko-3axapeenro. — Kiess,
p» Tumorpadpin Hmmepatopexaro Yuuscpenrera Co. Baagumipa,

1880 ().

Le céleébre Livre des Eléments n’a pas manqué d’éditions : celle
que nous annongons est au moins la quatre cent soixante et
uniéme depuis Uinvention de l'imprimerie. Malgré ce nombre
toujours croissant, on manquait d’une édition rédigée au point de
vue des derniéres découvertes, faites depuis un demi-siécle sur la
nature des prigcipes de la Géométrie élémentaire. Nous avons au-
jourd’hui la satisfaction d’annoncer que cette lacune est remplie
par la remarquable publication dont nous venons de transcrire le
titre; grace aux Notes et aux Suppléments dont le savant éditeur
I’a enrichi, le Traité d’Euclide peut maintenant servir de texte pour
Venseignement élémentaire, et en méme temps de guide pour les
géometres qui veulent prendre connaissance des regherches de
Vordre le plus élevé auxquelles I'étude approfondie des principes
de la science de I’espace a donné lieu dans ces derniéres années.

L’Ouvrage du professeur de Kief est précédé d’'une intéressante
Préface, ou I'on mentionne d’abord les efforts faits de nos jours par -
plusieurs géométres éminents pour rappeler 'attention des auteurs
et des lecteurs sur 'immortel Traité d’Euclide, dont I'usage comme
Livre d’enscignement est tombé en désuétude dans tous les pays,
sauf I'Angleterre. L'étude de la Géométrie devant avoir pour prin-
cipal but le développement des aptitudes logiques, rien ne saurait
éire plus profitable que la connaissance approfondie du chef-
d’ccuvre de la science antique, chef-d’ccuvre que les modernes
n’ont pas encore réussi a faire oublier, et qui reste loujours, depuis

(') Les Eléments d’Euclide, avec une Introduction explicative et des Commentaires,
par M.-E. Vachtchenko~Zakharichenko, professeur ordinaire a PUniversité Impériale
de Saint-Vladimiy. Kief, imprimerie de I'Université Impériale de Saint-Vladimir.
Grand in-8°, xvi~750 pages, Gox figures dans le texte. Prix : 6 roubles.
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plus de vingt siécles, le modéle le plus parfait de raisonnement
rigoureux. De notre temps, la Science s’est développée tout autour
du domaine d’Euclide; les conséquences de ses principes s'étendent
chaque jour a l'infini; les principes eux-mémes ont été soumis a
un sévére examen : au milicu de ces merveilleux progrées, le corps
de doctrine du géométre alexandrin n’a pas été entamé; tout au
plus a-t-on proposé quelques simplifications ou corrigé quelques
négligences de détail, dont la plupart peuvent étre le fait de 'igno-
rance des copistes ou du z¢le maladroit des commentateurs.

Est-ce a dire pour cela que le Livre d’Euclide, sous sa forme ar-
chaique, soit le dernier mot de la science géométrique et qu'il faille
imiter 'exemple des Anglais, qui naguére encore I'étudiaient mot
pour mot, comme il se fiit agi d’un texte sacré? Nous sommes
loin de le penser, et notre ferme croyance est qu'il y a tout avan-
tage, dans I’étude d’une science quelconque, a remplacer la marche
synthétique et apodictique des anciens par la marche analytique
(ui est mieux appropriée aux tendances modernes, et qui, n’allirmant
une vérité qu’au moment ou elle vient d’¢tre démontrée, accoutume
I’esprit & se rendre compte de tout. Mais il n’en reste pas moins .
vrai que, pour celui qui aspire a une connaissance approfondie de
la Géométrie, la lecture d’Euclide est un des plus utiles exercices
auxquels il puisse se livrer.

Une des causes qui ont détourné les commencants de cette étude,
c’est la forme prolixe ¢t embarrassée qu’imposait aux anciens le
manque des notations si claires ct si concises a 1'usage desquelles
les Mathématiques doivent en grande partie les immenses progres
ue nous admirons depuis deux siécles. La plupart des traducteurs
d’Euclide se sont fait un devoir de respecter la forme antique, en
se placant au point de vue archéologique ct littéraire, et dés lors
il n’est pas étonnant que l'on ait presque partout abandonné le
vieux géometre, qui n'était en réalité qu’a moitié traduit, et qu'on
lui ait préféré ses successcurs qui s’exprimaient enlangage moderne
ct facilement intelligible. .

Déja, cependant, nous avons plusicurs éditions des Zléments
ot 'on a tenu compte des convenances des lecteurs contemporains.
Nous pouvons citer, entre autres, I’édition de Barrow (1655) en
Angleterre, celle de Lorenz (1981) en Allemagne, sans parler des
innombrables éditions classiques répanducs dans les écoles de la
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Grande-Brelagne, et dans lesquelles, depuis quelques années, les
notations modernes empiétent de plus en plus sur la version litté-
rale.

Dans sa longue pratique de I’enseignement ct des examens, M. le
professeur Vachtchenko-Zakartchenko avait reconnu, dans la plu-
part des Traités classiques contemporains, de graves ct nombreuses
imperfections dont on pouvait suivre la généalogic en remontant,
non jusqu’a Euclide lui-méme, mais a quelques-uns de ses mé-
diocres commentateurs, qui n’avaient pu se rendre compte delceuvre
du maitre sans ’abaisser a leur niveau en la défigurant. 1l a pensé
avec raison qu’avant de vouloir, comme tant d’autres, faire mieux
qu'Euclide, on devait commencer par apprendre a faire {zussi bien,
ense pénétrant del’esprit de rigueur qui régne dansles Zléments et
dontbien peu d’écrivains scientifiques contemporains ont su appro-
cher. Pour favoriser cette étude, il a entrepris la tache considérable
d’une édition de la partie géométrique des Eléments, iraduite dans
la langue mathématique usitée de nos jours et accompagnée d’Ad-
ditions et de Notes explicatives, qui mettent I'antique géométre en
face de la science actuelle et montrent combien sa doctrine vingt
fois séculaire est plus voisine des conclusions de nos grands mathé-
maticiens contemporains que celle de bon nombre de Traités
publiés depuis cinquante ans.

Avant de parler de la Préface, sur laquelle nous reviendrons,
nous nous occuperons d’abord de la remarquable Infroduction que
le savant professeur a placée en téte de son Ouvrage ct dans la-
quelle il discute a fond le sens et la portée des %y pothéses gco-
métrigues d’Euclide. Ces hypothéses sont au nombre de quatre,
déduction faite des principes qui s’appliquent a toute espéce de
quantités et qui sont réunis, dans les meilleures éditions, aux hy-
pothéses géométriques sous la dénomination d’axiomes ou notions
communes (xows éwount). M. Zakhartchenko a adopté, avee raison,
la classification de Barrow, de Robert Simson, de Lorenz, qui ré-
duit a trois le nombre des demandes (aivigare) et qui réunit
aux axiomes les trois énoncés que d’autres éditeurs, tels que
Peyrard et Augl_lst., en avaient distraits, bien que leur nature n’cit
rien de commun avec celle des demandes précédentes ().

(*) En effet, les demandes 1, 2 et 3 portent uniquement sur la possibilité d’exécuter
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Les quatre hypothéses géométriques sont contenues, implicitement
ou explicitement, dans les axiomes portant, suivant la classification
suivie par I'auteur, les n° 8, 10, 12 ¢t 11, ¢n intervertissant ici a
dessein 1'ordre des dcux derniers.

L’axiome 8 (7 ggapudfovra én’ dhhqha {oa diridow éatl) suppose avant
tout I'idée indéfinissable de Uinvariabilité des figures lorsqu’on
les transporte soit dans le plan, soit dans I’espace. Cette propriété
des figures étant admise, I'égalité des figures est définie par la pos-
sibilité de les faire coincider soit I'une avec I'autre, soit (axiome 1)
chacune successivement avec une méme troisiéme. Ainsi I'axiome 8
contient implicitement la premiére hypothése essentielle de la Géo-
métrie, celle de Vinvariabilité des figures.

L’axiome 10 ('micac; T&e 690&; Yom'aq {oag dMMAhag sTvcu), que Pey-
rard et August rangent, ainsi que les deux suivants, parmi les
demandes, cst, en réalité, un théoréme résultant immédiate-
ment dc la deuxiéme hypothése, laquelle consiste a admettre
I'existence d'une surface superposable 4 elle-méme dans toutes ses
parties, soit a la fois directement ou par retournement (comme le
plan), soit seulement dircctement (comme la sphére).

L’axiome 12 (8o edfeiag ywptov p mepiéyewv) précise la définition
assez vague qu'Euclide a donnée précédemment de la ligne droite
(définition 4). I admet pour ccla, comme troisicme hypotheése,
I’existence d'une ligne superposable a clle-méme dans toutes ses
parties lorsqu’on la déplace soit en 'entrainant avec une portion
de surface superposable a clle-méme (propriété qui convient non
sculement a la ligne droite, mais aussi au cercle et a I'hélice), soit
encore en faisant tourner cette surface autour de deux points de
cette ligne (propriété qui appartient a la ligne droite exclusive-
ment).

Ces trois hypothéses suffisent a la démonstration des vingt-huit
premiéres propositions du premier Livre, lesquelles s’appliquent

certaines constructions, de tracer certaines figures, comme 1'exigeait la loi qu'Euclide
s'était imposée, de ne s’appuyer sur aucunec construction avant d’avoir indiqué les
moyens de la réaliser. Cela équivaut a dire que, pour tracer les figures de la Géomé-
trie plane, il faut se munir d’une régle et d’'un compas. Les axiomes déplacés par les .
éditeurs que Peyrard a suivis expriment, au contraire, des vérités objectives ou des

définitions de mots indépendantes, les unes et les autres, de nos moyens de con-
struction.
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indifféremment aux figures planes et aux figures tracées sur une
méme sphére. Ce n'est certainement pas sans dessein qu’Eucliflc a
groupé ainsi ces propositions, en les plagant avant Cf:llcs qui ne
peuvent s’établir sans le secours d’un nouveau principe, la gua-
trieme hypothése, exprimée par l'axiome 11, plus généralement
connu sous le nom impropre de postulatum d’ Euclide.

Cet axiome a ¢été depuis longtemps le sujet de nombreuses re-
cherches. Son analogie apparente avec les énoncés de certains
théorémes qui se déduisent des trois hypothéses précédentes a
porté un grand nombre de géométres & en chercher une démons-
tration fondée sur les mémes principes. Tous leurs eflorts ont
échoué jusqu’a présent, et I'on sait maintenant, de science certaine,
qu’ils échoueront toujours (*).

Il n’en est pas moins vrai que les tentatives faites par des mathé-
maticiens comme Legendre, pour diminuer d’'une unité le nombre
des hypothéses géométriques, ont, du moins, contribué puissam-
ment 4 élucider la question et ont eu pour résultat important de
faire connaitre avec précision quelles sont les propositions de la
Géométrie plane qui sont indépendantes de I'axiome des paral-
I¢les.

Aprés avoir exposé les belles recherches de Legendre sur les
divers énoncés qui peuvent remplacer I'axiome 11, M. Zakhar-
tchenko aborde les théories de la Géométrie non-cuclidienne, en
suivant principalement la marche tracée par Lobatchefsky et tenant
compte des travaux plus récents de M. Beltrami. On lira avec in-
térét et profit ce résumé substantiel de soixante pages, qui forme
actuellement le complément indispensable d’'un Traité de Géo-
métrie élémentaire. Nous ne pouvons qu’approuver I'auteur d’avoir
fait de ce résumé un Chapiire entiérement indépendant du reste
de I'Ouvrage, la lecture de cette théorie délicate supposant un
esprit déja exercé aux déductions géométriques et accoutumé a rai-
sonner en dehors du concours immédiat des sens.

(*) Cette certitude, qui résulte des études profondes faites depuis un demi-siécle
sur ce sujet difficile, n’empéche pas de voir chaque jour les géométres les plus novices
user leurs forces a la recherche d’une solution qui a résisté aux cfforts des plus grands
génies et dont d’autres génies non moins illustres ont démontré Pimpossibilité. Dans

ces derniéres années, cette maladie géométrique a pris les proportions d'une véri-
table épidémie.
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Pour faire connaitre maintenant i nos lecteurs le contenu de la
nouvelle édition d'Euclide, ct leur rappeler en méme temps I'ordre
des matiéres traitées dans les £léments, nous nc saurions prendre
un meilleur guide que I'auteur lui-méme, en donnant ici la traduc-
tion d’une partie de son intéressante Préface :

« Les Zléments d'Fuclide se composent-de quinze Livres, dont
les deux derniers sont attribués a Hypsiclés (*). Parmi les treize
autres, ceux qui portent les n* V, VII, VIIL, IX et X conticnnent
I’Arithmétique des ancicns, savoir les Livres V, VII, VI, 1X,
I'Arithmétique des quantités rationnelles, le Livre X celle des irra-
tionnelles. De ces Livres arithmétiques je n’ai traduit que le Ve
ctle X, qui ont un caractére plus géométrique, surtout le Xe. Jai
cru pouvoir me dispenser de traduire les autres.

» Livre I. — Ce Livre se compose de quarante-huit propositions
formant deux groupes distinets, dont le premier comprend vingt-
huit propositions fondées sur les axiomes relatifs aux quantités en
général et sur deux axiomes géométriques, savoir : la définition de
la ligne droite et la possibilité de superposer les parties du plan
soit dircctement, soit par retournement. Ce groupe de théorémes
constitue la base de la Géométrice; ils sont rangés dans un tel ordre
logique, que, en dchors de quelques changements de peu d'impor-
tance, cet ordre ne saurait étre altéré.

» Le second groupe de théorémes découle de la célebre hypotheése
d’Euclide connue sous le nom de postulatum. Ces théorémes sont
le fondement de la théorie des paralléles et de celle de la propor-
tionnalité. Pour bien faire comprendre I'importance ct le role de
I'hypothése d’Euclide, il est utile, dans unc derniére revision de
I'enseignement de la Géométrie, que le maitre exposc, a la suite de
la proposition XXVIII, les six premiéres propositions de I'Intro-
duction mise en 1éte de la présente édition, lesquelles expliquent la
liaison qui existe entre ’hypothése euclidiennc et la somme des
angles d’un triangle. De la théorie des paralléles se déduit legroupe

N

(') Friedlein a établi ( Bullettino di Bibliogr. e di Storia delle Scienze matem. e fis.,
. VI, 1863, p. 493-529) que le Livre X1V peut bicn étre ouvrage d’Hypsicles, qui
vivait au n° si¢ele avant (et non aprés) notre ére. Mais il n’en est plus de méme pour
le Livre XV, qui appartient 4 une é¢poque beaucoup p'us récente, ct M. Th.-H. Martin
(Bullettino di Bibl., t. VII, 1871) attribue cette médioere production au philosophe
néoplatonicien Damascius (Vi° sicele apres J.-(.), ( Note de la Rédaction.)
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des théoremes XXXV a XLVIII, relatifs a l'équivalence des
figures. Ce groupe comprend le fameux théoréme de Pythagore,
démontré au moyen des figures équivalentes.

» Livee II. — 11 se compose de propositions exprimant géomé-
triquement les identités algébriques qui découlent des trois lois
fondamentales des quantités :

» 1° La loi de commutativité, veprésentée par les deux identités

a+b=0b -+ a, a.b:b.a,

dont la premiére exprime 1'addition des lignes et la seconde la con-
struction d’un rectangle de cotés a et b ;
» 2° La loi de distributivité, représentée par I'identité
albtc¢)=a.bta.c.

» 3° La loi de répétition, représentée par I'identité

aa — (Zh+"l;

en Géométrie plane, cette identité ne peut étre que de la seconde
dimension, c’est-a-dire qu’clle donne

a.a=a?,

en Stéréométrie, elle est de la troisi¢me dimension, savoir,

a.a.a=a.a—=ad.

» Les propositions II a X sont des identités algébriques, repro-
duites sous cette derniére forme dans la Note B a la fin du Livre.
A T'aide des propositions IV a VII, on peut résoudre géométrique=
ment les équations du second degré de la forme

P?Epr=q* et pzr—at=gq"

La proposition XI a recu le nom de sectio aurea ou divina.

» La plupart des propositions de ce Livre ne figurent pas dans
nos Traités classiques, bien qu’elles soient trés utiles pour la
représentation concréte des identités algébriques et pour le déve-
]oppex.nent paralléle des transformations algébriques et des con-
structions géométriques. Le Livre IT est I’Algébre des anciens; au
moyen des propositions qu'il renferme, les géométres de Iantiquité
ont cflectué les transformations géométriques correspondantes a
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celles de notre calcul algébrique. Au point de vue pédagogique, ce
Livre est d'une haute valcur; le maitre doit en tirer profit pour
mettre cn évidence les licns étroits qui unissent 'Algébre a la
Géométrie.

» Livee III. — Euclide y expose toutes les propriétés fondamen-
tales du cercle. Parmi les propositions de ce Livre, la VII® et la VIII®
éelaircissent la notion de maximum et de minimum. Suivanl nos
habitudes actuelles, les propositions XXXV, XXXVI et XXXVII
seraient cxposées dans la scction consacrée a la similitude des
tigures ct aux lignes proportionnelles; mais la maniére dont elles
sont présentées dans le Livre IIT des Lléments donne une repré-
sentation concréte plus lumincuse.

» Livee IV. —On y trouve Ja résolution des problémes suivants:
Inscrire ou circonscrire & un cercle un polygone régulier de trois,
de quatre, de cing, de six et de quinze cétés. Une des propositions
de ce Livre mérite une attention particuliére : ¢’est la proposi-
tion X, d’ou l'on tire un grand nombre de conséquences indiquées
dans les problémes qui se rapportent a ce Livre.

» Livee V. — CestI'Arithmétique rationnelle des anciens. Cer-
taines définitions de ce Livre ayant été ol ct de beaucoup de dis-
cussions, de malentendus ct de recherches, j'ai expliqué dans les
~ Notes la manicre actuelle d’envisager lesrapports et les proportions,
ct j'ai fait voir que la cinquiéme définition d’Euclide ('), au sujet
de laquelle se sont €élevés des doutes, est identique & notre défini-
tion la plus générale, relative aux grandeurs incommensurables.
Cette cinquiéme définition a été qualifiée d’inintelligible, parce
qu'apres elle vient la sixi¢éme (2), dans laquelle la proportionna-
1ité est définie trés simplement ; mais cette dernicre définition, dans
son sens propre, se rapporte uniquement aux grandeurs commen-
surables. On rencontre plus loin encore une autre définition de la
proportionnalité, la huitiéme (3). Cette uiade de définitions a
désorienté les géometres.

\

(*) ’Ev 16 adtd 26y peyibn déyetan elvar, mpdtov m:o¢ ScuTepov xai Tpitov mpos
TitapTov, §Tav T8 Tol mpwTov xak tpitov icdxig mollamdasia Twv ToU Sevtépov xal
T2TdpTov loaxts mollamdaginy, xad’ 6motovoly modamdasiacudy, Exatépov, i dpe UTEEEN,
# dpo oo %, B dpa Eeimy, Inplévra xatdldnla.

() T& 38 tav adtdv Eyovia doyoy peyéln avédoyov xadeiolw.

') Avadoyia 88 A TV Mywv Tautérrg.
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» J'ai remarqué que, dans nos écoles, les éléves sont trés faibles
sur cette partie, ¢t a cause de cela, dans les Notes 3 et 3, jai expliqué
en détail tout ce qui touche aux rapports et aux proportions ().

» Livae VI. — Ce Livre a pour objet les rapports des aires de
figures et tous les théorémes sur la proportionnalité et la simili-
tude. Nous engageons les professcurs a appeler spécialement
I'attention des éléves sur les propositions VIII a XIII, qui servent a
construire des expressions algébriques telles que

ab a® atbe a®

Y Ty T T
¢’ ¢ efc’ be

Jab, Vi E T, ...

11 faut aussi remarquer les propositions XXIV a XXIX, qui man-
quent dans nos Traités, et qui ont cependant une grande impor-
tance, en ce qu’elles peuvent fournir la résolution des équations
quadratiques. La proposition XXX donne une nouvelle construc-
tion de la sectio aurea, déja traitée sous une autre forme dans le
Livre II.

» Dans la Note 23, j’ai ajouté certains théorémes qui ne se trou-
vent pas dans Euclide.

» Avec le Livre VI finit la planimétrie. Par conséquent les Elé-
ments ne parlent pas de la mesure du cercle, c’est-a-dire de la
recherche du rapport de la circonférence au diamétre. C'est pour
cette raison que j'ai traité, dans I'Appendice 1, des théories qui
manquent chez Euclide, savoir des polygones en général, et parti-
culiérement des polygones étoilés; j’ai donné toutes les propositions
qui conduisent a la détermination du rapport de la circonférence
au diamétre, avec I'historique de ces recherches et la traduction
du Livre d’Archiméde, Kéxdou pérpnow, Livre dont on parle sou-
vent, mais que bien peu de personnes ont lu. Jai ajouté, dans
les Notes, les éclaircissements nécessaires, et, enfin, j’ai expliqué
la méthode des limites et les procédés modernes pour obtenir la
détermination du nombre 7.

(') Dansles definitions 10 et 11 du Livre V. M. Zakhartchenko a choisi, a 'exemple
de Lorenz, le signe de la duplication ou de la triplication pour représenter ce que
nous appelons maintenant I'élévation au carre ou au cube d’un rapport. Il écrit ainsi
2(a:b), 3(a:b) au lien de («:6)% (a:b)*. Nous ne voyous pas bien clairement

V'avantage qu’il trouve a ne pas adopter purement et simplement la notation mo-
derne.
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‘» Livee X. — C’est I’Arithmétique ou I’Algeébre irrationnelle
des anciens, monument du génie profond des géométres des temps
antiques. On trouvera dans la Note 14 'exposition cn langage al-
gébrique de toutes les recherches contenues dans ce Livre. Nous
rccommandons a I'attention spéciale du lecteur’ les dix-huit pre-
micres propositions, ou sont développées, suivant la méthode des
anciens, les propriétés fondamentales des grandcurs incommensu-
rables, mais dont la lecture est loin d’étre inutile aux géométres de
notre temps. La proposition XXIX, avee ses conséquences, mérite
aussi qu'on s'y arréte, ainsi que la proposition CXVIIL. En somme,
la lecture attentive du Livre tout entier ne peut manquer d’étre
profitablé.

» Les Livres XI, XII et XIII conticnnent la Stéréométrie; les
deux suivants, le XIVe et le XV, sont communément attribués a
Hypsiclés (). Dans les Notes et dans le texte, j'ai éclairci et com-
plété ce qui, dans les Zléments, peut paraitre obscur ou insuflisant,
ct J"ai rempli les lacunes laissées par Euclide. Je recommanderai a
I'attention dulecteur la Note 1, relative a un passage du Livre XIII,
ou Euclide définit bri¢vement ce qu’il faut entendre par I'analyse
ct la synthése, en donnant des exemples des deux méthodes. Dans
ma Note, J’ai examiné ces méthodes en détail, avec des cxemples a
Pappui.

» Les Livres XIV et XV traitent des propriétés des polyédres
réguliers, ct, dans ' Appendice V111 sur les poly edres, 'ai exposé
les découvertes les plus récentes faites sur ces corps.

» Enfin, les Zléments d’Euclide ne donnant pas la mesure des
volumes et des surfaces des corps terminés par des faces planes ou
courbes, j’ai présenté, dans 1’ Appendice 1X, toutcs les proposi-
tions relatives a cet objet.

» A la suite de cet Appendice IX, j'ai placé un Recucil de pro-
blémes (2) sur chaque Livre, avec I'indication de la partie du Livre
alaquelle chaque probléme se rapporte ct de la proposition dont
dépend sa solution. J’ai ajoutd, en dernier lieu, quelques problémes
remarquables, avee leurs solutions développées.

» Les dppendices X1 et X1I, qui terminent le Volume, traitent

(') Poir la note, p. 70.
(*) Ce Recueil ne contient pas moins de six cent cinquante-sept énoncés.
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I'un des maxima et minima des grandeurs en Géométrie, 1'autre des
quantités négatives. Tous les deux contiennent des exemples
choisis. »

M. Zakhartchenko a encore enrichi son Ouvrage d’un précicux
complément, consistant dans trois index bibliographiques, dont le
premier donne la liste de quatre cent soixante éditions d’Euclide,
publiées dans presque toutes les langues littéraires depuis l'inven=
tion de l'imprimerie. Nous indiquerons encorc quelques articles
omis sur cette liste :

1685. Les quinze Livres des Elemens geometriques d'Euclide et son Livre
des Donnez, par le sieur Ilenrion. Roiien et Paris. 2 vol. in-12.

1685. Euclidis elementorum Libri XV, breviter demonstrata, opera Isaaci
Barrow. Londini, in-12.

1700. Les Elemens d’Euclide, par le P. Milliet-Dechales. Paris, in-12.

1tog. Les Elémens de Géométrie d’Euclide, traduits littéralement par Pey-
rard. 2° édition, augmentée du V® Livre. Paris, in-8°.

1840. Euklid’s Elemente fiinfzehn Biicher, iibersetzt von Lorenz, nebst ei-
nem Anhang von Dippe. Halle, in-8°.

On pourrait encore y joindre I'Ouvrage suivant, quoique ce soit
plutdt un arrangement qu'une traduction:

1663. Euclide rinnovato dal Sig. G.-A. Borelli. Bologna, in—-12.

Vient ensuite la liste, par noms alphabétiques d’auteurs, des prin-
cipaux travaux sur la Géométrie non euclidienne qui ont paru
jusqu’a ’année 188o0.

Nous proposons d’y ajouter les deux articles suivants :

De Tilly (J.-M.). — Sur les principes de la Géométrie et de la Mécanique.
Bordeaux et Bruxelles, 1879. Grand in-8°.

Wagner (H.). — Lehrbuch der Geometrie, nach Grundsiitzen Bolyai’s.
Hamburg, 1874. In-8°, )

Enfin un troisiéme index fait connaitre les titres des principaux
Ouvrages que l'auteur a consultés.

D’aprés cette Notice, ot nous avons dit omettre bien des détails
intéressants, l¢ lecteur pourra déja juger de 'importance de cette
nouvelle édition du plus ancien des Traités de Géométrie. Le savant
professeur de Kicf, par son excellente traduction et par ses Addi-
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tions, qui s’harmonisent si bien avec le texte, en a fait 'Ouvrage
classique le plus neuf ct le plus complet que nous possédions sur la
Géométrie élémentaire. En attendant que les langues-slaves aient
pris dans notre enseignement unc importance correspondante au
role scientifique actuel des nations qui les parlént, nous appelons
de tous nos veeux une traduction de ce beau Livre dans un idiome
plus répandu chez nous.

Un travail aussi utile ne pouvant manquer d’avoir plusicurs édi-
tions, nous nous permettrons d’indiquer en passant quelques amé-
liorations typographiques dont il nous parait susceptible.

Bien que l'usage des titres courants ne paraisse pas répandu
dans I'imprimeric russe, nous croyons que I'on ferait unc trés
utile innovation en I'appliquant a la prochaine édition des fHazara
Eskauga, ou l'indication du numéro du Livre en téte de chaque
page faciliterait considérablement les recherches.

Nous désirerions aussi que I'énoncé de chaque proposition fit
indiqué plus distinctement par quelque modification du type, par
cxemple en imprimant le mot 77, peatoikenie cn caractéres gras.

Peut-ttre enfin serait-il bon de placer, en partic du moins, les
notes au bas des pages, ce qui les mettrait plus en évidence, en em-
péchant de lcs confondre avec le texte.

Abstraction faite de ces desiderata, I'impression du Livre est
d’une remarquable exécution ct fait honneur aux presses de 1'Uni-
versité de Saint-Vladimir. Le texte nous a paru d’une grande cor-
rection, ct les nombreuses figures qu'il contient sont gravées avec le

plus grand soin. J. H.

RICCARDI (Prof. PieTRo). — NOTIZIE DELLA VITA DEL CONTE PIETRO ABBATI
MarescorTi ('). Modena, Societa tipografica, 1879. — Gr. in-8°, 15 pages.

D’aprés la charmante coutume établie en Italie, d’oflrir aux nou-
veaux ¢poux, comme présent de noces, un travail littéraire, I'auteur
donne ici une courte Notice biographique d’'un homme ayant appar-

(') Eerit a l'occasion du mariage de P'ingénicur comte Cesare Abbati Marescotti
avec Mlle Adé¢le d’Allay-Marinelli.
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tenu a la famille du marié. Né a Modéne en 1768, le comte Pietro
Abbati Marescotti étudia les Mathématiques sous la direction de
Venturi, et, dans la suite, il se consacra tout entier a cette science.
Eu 1826, il remplaca 'habile analyste Ferroni comme membre de
la Société Italienne. Il occupa dans son pays natal, le duché de
Modeéne, de hautes fonctions publiques, ¢t mourut cn 1842. Les
travaux scientifiques de Marescotti sont encore pcu connus du
public; aussi devons-nous savoir gré a M. Riccardi de la Notice
littéraire qu'il a jointe & son travail biographique. Ces travaux ne
sont pas nombreux, mais ils sont loin d’¢tre insignifiants. Dans
une Lettre imprimée, adressée a son ami intime Ruffini, il commu-
nique une démonstration originale du fait, reconnu pour la pre-
miére fois par Ruffini, que les racines d'une équation littérale du
m'®® degré (m 2 5) ne peuvent pas étre exprimées au moyen d’irra-
tionnelles algébriques. Trois autres Mémoires, dus 4 la plume de
Marescotti, traitent encore de la théorie des équations, tandis que
dans un quatriéme Mémoire se trouve une solution nouvelle d’un
probléeme de probabilités déja résolu par Daniel Bernoulli et par
Lagrange. L’histoire de¢ I’Analyse nc pourra se dispenser de
prendre note des résultats signalés ici par M. Riccardi.  S. G,



