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NOTICE SUR LA VIE ET LES TRAVAUX DE N.-1. LOBATCHEFSKY.

Deuxiéme article (*).

Nous allons donner la liste des écrits publiés par Lobatchefsky
sur diverses branches des sciences mathématiques. Nous indique~
rons, pour n’y plus revenir, le contenu de ceux de ces écrits que
nous avons a notre disposition, a I'exception de ceux qui se rappor-
tent aux découvertes géométriques de Lobatchefsky, et dont nous
nous proposons d’exposer I'ensemble avec plus de développement.

1. O pesonanch nam s3ammMHOMH KOAebaHiu BO3AYMHAIXD CTOAGOBD.
(Kas. Btcmuuks, 1828 r.) — De la résonnance, ou des vibrations
réciproques des colonnes gazeuses. (Courrier de Kazan, 1828.)

2. O mavaraxp Dleomerpiw. (Kas. Btcmuuxs, 1828 m 1829 r.) —
Sur les principes de la Géométrie. (Courrier de Kazan, 1828 et 1829.)

Ce Mémoire, qui contient un abrégé des travaux de Lobatchefsky
sur la Géométrie, a été réimprimé récemment (67 p. in-4°). Nous
aurons l’occasion d’y revenir.

3. Phup o Bammbitmuxb npeaMeTraxb BOCIII/ITaHiH, TIpON3HECEHHAA,
5 iroas 1828 roaa »b TopskecTsennoMd cobpanin yausepcurera. (Kas.
Btcmunxs, 1832 r.) — Discours sur les matiéres les plus importantes
de I'éducation, prononcé le - juillet 1828, dans la séance solennelle
de I'Université. (Courrier de Kazan, 1832.)

4. Aarebpa uau seraucienie xoneynsixb. Counnman H. Aobavesckiii.
Kazans. Bb ymusepcurerckoir Tumorpadin. 1834. — Algébre, ou
Calcul des quantités finies. Par N. Lobatchefsky. Kazan. Typogra-
phie universitaire. 1834. — 1 volume in 8°, 530 pages.

Ce Traité est le seul ouvrage séparé que Lobatchefsky ait com-
posé. Les préliminaires et les opérations fondamentales de 1’ Algébre
sont développés, un peu longuement peut-étre, dans les cinq pre-
miers Chapitres (p. 8-80). Les deux Chapitres suivants (p. 81-120)
sont consacrés aux fractions algébriques et aux fractions décimales.
Le Chapitre VIII traite des fractions continues (p. 121-150). Dans
le Chapitre IX (p. 151-187), 'auteur expose la résolution des équa-~
tions déterminées du premier degré a plusieurs inconnues. 1l donne,

(*) Voir Bulletin, p. 66.
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d’aprés Cauchy, les expressions symboliques, sous forme de pro-
duits, des deux termes de la valeur de chaque inconnue. L’objet du
Chapitre X (p. 188-234) est la résolution en nombres entiers des
équations indéterminées, avec diverses applications au calendrier,
aux formules pascales de Gauss, etc. Chapitre XI (p. 235-284) :
Puissances et racines des quantités réelles. Chapitre XII (284-305):
Puissances et racinés des quantités imaginaires. Chapitre XIII
(p- 305-332) : Des logarithmes. Séries logarithmiques et exponen-
tielles. Chapitre XIV (p. 332-344) : Des fonctions trigonométriques,
définies au moyen des exponentielles imaginaires ; leurs développe-
ments en ,séries. Fonctions circulaires inverses. Chapitre XV
(p- 345-373) : Calcul direct et inverse des différences. Applications
diverses. Chapitre XVI (p. 374-411) : Résolution des équations bi-
ndmes. Congruences. Division du cercle, d’aprés Gauss. Chapitre X VII
(p- 411-528) : Résolution d'une équation algébrique quelconque.
Equations du second degré. Racines commensurables. Equations du
troisiéme et du quatriéme degré. Propriétés générales des équations
algébriques. Régle de Descartes. Développement des racines en frac-
tions continues par la méthode de Lagrange.

‘5. Ilonmkenie crenenu Bb ABy4ACHHOMb ypaBHEHIH, KOTAA MOKa3a-
Teab besv eaununnr abanres na 8. (Veewvia Januckn Ilunepamop-
ckazo Kaszanckazo )} wnsepeumema. 1834 r.) — Abaissement du de-
gré d’une équation binéme, lorsque I'exposant moins l'unité est
divisible par 8 (Mémoires de I’Université impériale de Kazan, 1834).
In-8°, 32 pages.

Ce Mémoire est le premier de la collection des Yuensia 3anmckn.
Lobatchefsky rappelle qu'en 1813 il présenta & la Faculté des
Sciences physico-mathématiques un travail, resté inédit, ou il éta-
blissait que la résolution des équations bindmes peut se faire entie-
rement & |’aide d’extractions de racines. Il y donnait I’expression gé-
nérale de 'abaissement du degré de 1’équation, lorsque 'exposant est
de la forme 47 + 1. Cette méthode a été reproduite dans le Cha-
pitre XVI de son Algébre. Depuis, en lisant dans le Journal de Crelle
(¢. IX, 1 p. 12, 1832) un Mémoire de Richelot sur la résolution de
I'équation 2?*" =1, il y a appris que Legendre, dans la troisiéme
édition de sa Théorie des nombres, a trouvé la méme expression géné-
rale, et a dit parvenir 4 la méme solution du probléme. Richelot,
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dans son Mémoire, ne semble pas espérer que I'abaissement puisse
: s T .
&tre poussé au-dela de Z(n-—— 1). Mais le méme volume du Journal
de Crelle contient des travaux de Libri ou ce géométre insiste sur la
liaison intime qui existe entre les progrés de I’Analyse et ceux de la
Théorie des nombres. Encouragé par ces considérations, malgré les
doutes de Richelot, Lobatchefsky a repris ses recherches sur 1'ex-
pression générale de I'abaissement de l'équation 2" =1, et il est

N . . , I
parvenu i pousser cet abaissement jusqu’au degré = (7 — 1), lorsque

8 .
n—1 est divisible par 8. Il en fait 'application aux valeurs de
n =73, 89, 257.

6. O61b msuesanin Tpuronomerpuyeckuxs crpoks. (Ve. 3an. Kas.
yn. 1834 r. xamra IL) — Sur la convergence des séries trigonomé-
triques. (Mém. de ’Un. de Kazan, 1834, 2° cahier.)

7. YcaoBHbIA ypaBHEHIA AL ABIKEHIA M TOAOKEHIA TAABHBIXb OCEil
Bb TBEPAOIL cucremsb. Equations de condition pour le mouvement et
la position des axes principaux dans un systéme solide. [ Envoyé aux
Mémoires scientifiques (Yuensia 3amucku) de I'Université de Moscou. ]

8. Géométrie imaginaire, par N. Lobatchefsky, recteur de 1'Uni-
versité de Kazan. (Journal de Crelle, t. XVII, 1837.) —In-4°, 26 p.,
1 pl.

9. Boobpaxaemasn I'eomerpia. (Ve.3an. Kas. yn. 1835r., xu.1.)
— Géométrie imaginaire. (Mém. de I’Un. de Kazan, 1835, 1°* cah.)

Ce Mémoire est une rédaction plus développée du Mémoire précé-
dent, dont le manuscrit avait déja été envoyé au Journal de Crelle,
et qui ne fut imprimé que deux ans plus tard. Nous nous en occu-
perons dans un prochain article.

10. Cuocobb ysbpsAThca Bb u3UE3aHIM 6E3KOHEUHBIXD CTPOKD W
npubumkarsea kb 3Havenio QyHKUii oTh BechMa Goabmuxnp umcers.
(Ve. 3an. Kas. yn. 1835 r., xu. 1I.) — Méthode pour reconnaitre
la convergence des séries infinies, et pour obtenir approximative-
ment la valeur des fonctions de trés-grands nombres. (Mém. de I’Un.
de Kazan. 1835, 2° cah.)

11. Hoswia navara I'eomerpin ¢b moaroit Teopieii mapaaieabHbIXD.

(Ve 3an. Kasz. yn. 1835 r., xu. 1IL; 1836 r., xmuru Il w I1I; 1837 1.,
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k. I; 1838 r., kun. I.) — Nouveaux principes de’ Géométrie, avec
une théorie compléte des paralléles. (Mém. de 1'Un. de Kazan, 1835,
cah. I; 1836, cah. II et IlI; 1837, cah. [; 1838, cah. I.) — In-8°,
470 -, 9 Pl

Cette importante suite de Mémoires renferme I’exposition détaillée
du systéme géométrique de Lobatchefsky, avec un Traité complet de
Trigonométrie et la Théorie des approximations dans les calculs nu-
mériques.

12. Ilpumbnenie soobpamaemas I'eomerpin kb HbKOTOPHIMD UHTE-
rpatamsb. (Ve. San. Kas. yn. 1836 r., xu. 1.) — Application de la
Géométrie imaginaire & qunelques intégrales. (Mém. de I'Un. de Ka-
zan. 1836, cah. I.) — In-8°, 164 p.

Ce Mémoire fait suite aux Mémoires 8 et 9.

13. Sur la probabilité des résultats moyens, tirés des observations ré-
pétées; par M. Lobatchefsky, recteur de I'Université de Kazan. (En-
voyé en 1838 au Journal de Crelle; inséré en 1842 dans le t. XXIV
de ce Journal.) — In-4°, 7 p.

Au moyen des formules de I’Analyse combinatoire, Lobatchefsky
détermine les limites des probabilités relatives a un nombre fini d’ob-
servations, tandis que Laplace avait exprimé ces mémes limites par
des intégrales, dans la supposition d'un nombre d’observations trés-
grand.

14. Geometrische Untersuchungen zur Theorie der Parallellinien. Von
Nicoraus Losarscuewsky, Kaiserl. russ. wirkl. Staatsrathe und ord.
Prof. der Mathematik bei der Universitiit Kasan. Berlin, 1840. In der
Fincke schen Buchhandlung. — Etudes géométriques sur la Théorie
des Paralléles. Par N. Lobatchefsky, conseiller d’Etat actuel de
PEmpire russe, et Professeur ordinaire de Mathématiques a 1'Uni-
versité de Kazan. Berlin, 1840. — In-12, 61 p., 1 pl. .

Cette brochure semble étre une reproduction d'un Mémoire en-
voyé en 1840 au Journal de Crelle, sous le titre de Beitrige zu der
Theorie der Parallellinien, et non inséré. C'est un résumé de la partie
élémentaire du n° 11.

13. Ueber die Convergenz der unendlichen Reihen, von Nicol. Lo-
batschewsky, ord. Prof. der Mathematik an der Universitit Kasan, —
Sur la convergence des séries infinies. Par N. Lobatchefsky, etc. —
Gr. in-4°, 48 p.
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Mémoire envoyé au Journal de Crelle en 1840, et non inséré. Im-
primé 4 Kazan en 1841. La convergence des séries est définie par la
condition que la somme de p termés, pris ala suite du ™, soit infi-
niment petite pour r infini, quel que soit p, indépendant de r. Appli-
cation aux séries les plus importantes, pour des valeurs soit réelles,
soit imaginaires, des variables. Développements en séries trigono-
métriques. Développement des fonctions trigonométriques en pro-
duits infinis, et de leurs logarithmes en séries infinies. Calcul des
fonctions de trés-grands nombres. Détermination de quelques inte-
grales définies.

16. Tloamoe sarmbrie coauna sb Ilenst vb 1842 r. 20 irona. (Kyp-
Haxs mur. Hapoan. npocs. 1843 r.) — L’éclipse totale de Soleil a
20 juin
2 juillet
blique, 1843.)

Penza, le 1842. (Journal du Ministére de U Instruction pu-

17. O 3naveninm whXOTOpHIXD ompeAbaeHHBIXD MHTErpaioss. (JVz.
3ar. Ka3. yn. 1852 r.) — Sur la valeur de quelques intégrales dé-
finies. (Mém. de 'Un. de Kazan, 1852.)

18. Pangéométrie, ou Précis de Géométrie fondée sur ume théorie
générale et rigoureuse des Paralléles. Par N. Lobatchefsky, professeur
émérite de 'Université de Kazan, et membre honoraire de 'Univer-
sité de Moscou. (C6opruxs yuensixb craTeif, HAIMCAHHBIXb Tpodec~
copamn Iumeparopckaro Kasamckaro Ymusepcmrera, Bb TaMaTh
naTuAecATHAbTHATO ero cymecrsosanis. Tons meproui. Kasaun, 1856.
— Recueil de Mémoires scientifiques, écrits par les professeurs de
I’Université impériale de Kazan, en commémoration du cinquantiéme
anniversaire de sa fondation. Kazan, 1856.) — Gr. in-8°, 67 p.

C’est le dernier travail de Lobatchefsky, et 'un des plus remar-
quables par la clarté de la rédaction. Une traduction italienne en a
été donnée par M. Battaglini (Giornale di Matematiche, t. V, 1867,
p- 273-336) (*).

J.H.

(*) llen a été fait des tirages a part. Prix : 3 fr. 50 c.



