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TRANSFORMATION PAR UNE FONCTION HOMOGRAPHIQUE
: /
D' UNE FRACTION CONTINUE PERIODIQUE

par

Roger PAYSANT-LE ROUX

Soit @ wuu nombre réel quadratique (éventuellement rationnel) donné ; notons

(ao,al,...,ah_l, ah""’ah+k—l]

la fraction continue réguliére représentant le nombre a.
Nous désignerons par Pr(a) le nombre de termes de la prépériode et par P(a)

le nombre de termes de la plus courte période.

. ab . < .. . . .
Soit M = ( d) une matrice 2x 2 a coefficients entiers rationnels premiers

entre eux de déterminant n non nul.

A. Schinzel (1) montre que
oop T sy 2080
0€Q 0€Q
existent. (On note Mo le nombre 23: 3 , et Q 1l'ensemble des réels quadratiques).

Notre but est d'avoir la valeur ou une estimation de ces bornes supérieures.

En 1973, M. Mendés-France (2) montre 1'égalité :

Sup Pr(na) = Sup L(%) = 0(n)

aeQ Pr(a) Ogi<n

i . . p ‘s
ou L(H) est le nombre de termes de la fraction continue réguliére de longueur

. . P . i
impaire représentant le nombre rationnel = .
n
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Plus récemment, M. Mendés-France (3) généralise ce résultat, il montre 1'éga-

lité :
lim %%%%%l'= 8 (n)
aeQ
H. Cohen (4) et (5) montre 1'inégalité :
P(no
sup 20 ¢ 3 1(s ) = O
0€Q ucP
n
ol Prl est la droite projective sur 2/nZ . Les deux membres sont &gaux pour une

infinité de n.
Nous généralisons ces résultats ainsi
1) Quel que soit k entier positif ou nul et quel que soit o un nombre

quadratique réel (&ventuellement rationnel), tel que P(a) = k, on a 1'inégalité :
Pr(Mo) ¢ C + Pr(a).6(n)

oi C est une constante indépendante de a.

2) Sous les mémes hypothéses, on a
P(Ma) < k.(@)(n)

La technique que nous employons nous a été inspirée par un article de

Georges N. Raney (6].
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