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QUESTIONS RESOLUES.

Solution des deux derniers. Jm'oblemes de géoméltrie
enonces a la page 180 du present volume ;

Par M. J. B. DurraxpE , licencié és sciences, professeur
de physique au collége royal de Cahors.
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THEZ'OBE ME I. Tous les cylindres circonserits & une méme
ellipsoide , dans lesquels les plans des deaz bases sont paraliéles
a celui de la ligne de contact de Uellipsoide avec la surface con-
vexe du cylindre sont égaux en solume ; et ce volume et plus
pelit que celui de tous les autres cylindres que l'on pourrait cir-
conscrire 4 celle ellipsoide.
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 Démonstration. Soit un cylindre circonserit a Pellipscide , suivant
les conditions requises dans l’énoncé; & ellipse , base du cylindre,
circonscrivons un parallélogramme conjugué quelconque, dont nous
ferons la base d'un parallélipipede circonscrit a ce cylindre ; il estaisé
de voir qu'il le sera également & lellipsoide , et en sera un paral-
lélipipéde conjugué. Le parallélipipéde et le cylindre , ayant méme
hauteur , auront leurs volumes dans le rapport des aires de leurs
bases, que I'on sait étre celui de 4 3 = et conséquemment dans
un rapport constant ; puis donc que le volume du parallélipipede
conjugué circonscrit est constant ( pag. 224 de ce volume ) , il
s’ensuit que le volume du cylindre circonscrit l'est aussi.

1l n’est pas bien difficile maintenant de prouver que le volume
de ce cylindre est minimum. Le volume de tout autre- cylindre
circonscrit serait en effer a celui du parallélipipéde circonscrit cor-
respondant , formé , comme nous l’avons dit ci-dessus , dans le
rapport de = & 4 ; mais le volume du parallélipéde conjugué
circonserit est minimum , parmi les volumes de tous les parallé-
lipipedes circonscrits ( pag. 224 de ce volume ) ; il s’ensuit que le
volume du eylindre circonscrit correspondant V'est aussi.

THEOREME II. Tous les cénes circonscrits & une méme
ellipsoide , dans lesquels le plan de la base est paralléle & celui
de la ligne de contact de Uellipsoide avec la surface convexe du
cdne , sont égaux en volume ; et ce volume est plus petit que celut
de tous les autres cdnes que lon pourrait circonscrire & cette
ellipsoide. '

Démeonstration. Soit un céne circonscrit 2 Iellipsoide , suivant
Ies conditions requises dans Iénoncé; a Yellipse , base du cone ,
circonscrivons ( pag. 226 du présent volume ) un triangle minimum
qrelconque, dont nous ferons la base d’un tétraédre circonscrit 2
Pellipsoide , de méme sommet que le céne 3 il est aisé de voir que
ce tétraedre sera ( pag. 227 du présent volume ), un tétratdre
minimum circonscrit. Lie tétraédre et le céne, ayant méme hau-
teur , auront lears volumes dans un rapport constant, qui sera
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celui des aires de leurs bases ; puis donc que le volume du tétraédre
est censtant , il s’ensuit que le volume du céne cirgonscrit le
sera aussi.

Il n’est pas bien difficile maintenant de prouver que le volume
de ce coOne est minimum. Le velume de tout autre céne circonscrit
serait en effet & celui du tétracdre circonscrit correspondant dans
le rapport constant des aires de leurs bases ; puis donc qu’alorsle
tdtraédre circonscrit ne serait pas le tétraédre minimum, le céne
circonscrit ne pourrait I'étre non plus.

Remargue. On déwontrera, par un raisonnement tout-a-fait analogue,
que les cylindres et cénes maximums inscrits 3 une méme ellip-
soide , sont ceux qui sont circonscrits au parallélipipéde et au té-
traédre maximums inscrits A cette ellipsoide.




