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ESQUISSE I’UNE METHODE

POUR DETERMINER

LE GENRE ET LES COURBES ADJOINTES
D'UNE COURBE ALGEBRIQUE DONNEE

AU MOYEN DES OPERATIONS RATIONNELLES,

Par M. M. TIKHOMANDRITZKY,

PROFESSEUR A L' UNIVERSITE DE KHARKOFF (RUSSH']).

B et st MDD

Le probleme de détermination du genre et des courbes adjointes
d’une courbe algébrique donnée, au moyen des opérations ration-
nelles, ¢lait déji Pobjet des recherches de M. Noruer (Math. Ann.,
Bd. 32, p. 310) et de M. Ravry (en ce qui concerne le genre), dans sa
These du doctoral (aussi dans les Math. Ann., Bd. 23, p. 256). Si je
reviens i ce probleme, ¢’est que les méthodes de M. Nother et de
M. Raffy ne me paraissent étee niaussi simples ni aussi directes qu’on
pourraitle désirer, la derniere méthode exigeant la formation des équa-
tions qui déterminent en @« les dérvivées de y de dilférents ordres, la
premiere des transformations rationnelles de la courbe donnée dans le
cas des singularités supéricures, dont la théorie trés délicate n’appar-
tient pas encore aux ¢léments des hautes Mathématiques enseignés par-
tout. Il suffit pourtant, méme dans le cas le plus général des singularités
quelconques, d’appliquer convenablement la méthode du plus grand
commun diviseur pour arriver & déterminer le genre et les courbes
adjointes au seul moyen de division et de résolution (pour les der-
nieres) des systemes des équations du premier degré par rapport aux
inconnues. C'est ce que je me propose de montrer dans ce qui suit, en
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prenant pour point de départ la Theorie des fonctions abéliennes, par
Ch. Briot (Chap. I), quialaisséa la courbe fondamentale, on peut le
dire, toute la généralité possible, car on peut la ramener toujours, au
moyen des transformations du premier degré, & satisfaire aux quel-
ques restrictions adoptées par Briot. Si j'accepte, moi aussi, ces res-
trictions, ce n’est que pour abréger I'exposition de ma méthode, en
employant les expressions et les notations bien déterminées et bien
connues de ce Livre.

1. Soit donné un systeme des équations
(1) Silx, y) o, Salz,y)—=o, SRR Jm(a,y) 03

pour trouver leurs solutions communes, s’il en existe, ou pour prouver
leur incompatibilité dans le cas contraire, on peut procéder de la
maniere suivante. On commence a chercher les solutions communes
aux deux premicres des équations (1) par Ja méthode du plus grand
commun diviseur; d’apres le théoreme de Labatie (voir Cours d’ Al-
gebre supcricure, par Serret, 3¢ édition, p. 138), on parviendra i une
série de paires d’équations de la forme

e, y) =0, gulay) o, e (e, y) o,

(2) b () ,
Yy (x) == o, () o, Ce () oo,

dont chacune donnera les solutions communes de ces deux équations
du systeme; la somme des produits des degrés p; de 2 en P (x) == o,
et v; de y en ¢,(x,y)=o0 donnera le nombre de ces solutions (*).
Puis on cherche de la méme maniere les solutions communes i la
troisicme des équations (1)

(3) Jslx, y) == o,
et a I'équation

(4) o (x,y) o3

(1) Les premiers membres de chacune de ces équations 6tant débarrassés des facteurs
égaux.
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on parviendra, d’apresle méme théoreme de Labatie, & une série de
paires d’équations de la méme forme

(o, y) =0, gz, y)=0, ...,  oylr,y)=o,

{ ya(2) == o0, i (x) =o, ) Uig, () == 03

(3)

on cherchera alors les plus grands communs diviseurs de 4, (z) avee
chacun des ¢, ;(z) (i =1, 2, 3, ..., {;). En désignant ainsi le plus
grand commun diviseur de ;(x) et de b, () :

(6) D[y (), dy,i ()] =0, (),

si on rencontre un rvésultat de la forme

(7) Oy,;(x) =1,

on en conclura que, parmi les solutions de la paire d’équations

{ ri(2y) —o,

| 'Pi,j("l") =T 0,

il n’y en a aucune qui satisfasse aux trois premieres des équations (1).
En rejetant les pareilles paires d’équations de la série (5), s'il y en
a, les autres conduiront i des paires d’équations suivantes :

(8)

’1’/1,/'4(,""7 .J’) O, (]’Jl_,g“(.’{', J’) 0, LR ’1"1,1";,‘ (""'7 ,},)':' 0,

o)
() \ Oy, (o) == 0, Oy, (2) =20, cee, 0,,,-5_‘(.’1?) =m0,

qui donneront toutes les solutions communes des trois premieres des
équations (1) qui se trouvent parmi les solutions de la premiére paire
des équations (2). On passera alors i la seconde paire (2), en la com-
binant de la méme maniere avee équation (3), et Pon arrive aux
paires d’équations

, Do, (a, .}/) 0, qu‘ih“( ,‘L’,_}’) =0, vy %J%(Jc, .:V) O,

l Og,i (20) == 0, O () == 0, ceey 02.1);,)("’3) == 0,

(10)

qui donnent toutes les solutions communes aux trois premieres des

équations (1) qui se trouvent parmi celles de la deuxieme des paires

(2). En appliquantle méme procédé i la combinaison de 'équation (3)

avee la troisicme, la quatritme enfin avec la derniere des paires
Ann. de I’ fie. Normele, 3 Sévie. Tome X, — Mar 1893, 20
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d’équations (2), on arrive & la derniere série des paires d’équations

(9ril@)) =00 @ulmy) =0 oo gui (,0) =0,

( i, () == 0, bisy () =0, AN v‘[J/'"i-'"'l. (x) =o,

(11)

qui donnent toutes les solutions communes aux trois premicres des
équations (1) qui se trouvent parmi les solutions de la dernicre des
paires des équations (2). On aura ainsi toutes les solutions communes
aux trois premieres des ¢quations (1)représentées par les paires d'équa-
tions contenues dans les séries (), (10), ..., enfin (11). En combi-
nant chacune de ces paires d’équations avee la quatrieme des équa-
tions (1), on arrivera : ou 1° a4 démontrer Uincompatibilité des quatre
premibres des équations [et par suite de tout le systeme donné des
équations (1)], ou 2° & représenter leurs solutions communes par les
séries des paires d’équations de la méme forme. En combinant cha-
cune de ces dernieres paires d’équations avee la cinquietme des ¢qua-
tions données, ou P'on démontrera leur incompatibilite, et par suite
de tout le systeme donné, ou on arrivera & représenter leurs solutions
par les paires d’équations de la méme forme; el en continuant toujours
de combiner chacune des paires d’¢quations, représentant les solu-
tions communes des.£ premivres des ¢quations (1) avee la suivante,
on arrive : ou 1° & démontrer Uincompatibilité de ces £ -+ 1 premivres
des équations (1), et par suite de tout le systeme donné, ou 2° i re-
présenter les solutions communes & toutes les équations du systeme
donné (1) par une série de paires d’équations de la forme

S wla, y)= o0,

(12)
f 'Jr)(‘.'l.') =0,

(Vest ce qui suffit pour la résolution de notre double probliéme.

2. Soit donnée maintenant une équation irréductible du degré m
en oz ety
(1) F(r,y)=o0;

en appliquant la méthode exposée au systeme composé de cette équa-
’ * {

tion etde celles qu’on obtient, en égalant & zéro, un certain nombre de
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dérivées partielles de différents ordres de son premier membre par
rapport aux variables 2 et y, on arrivera i représenter les solutions
communes de ce systeme d’équations par les paires d’équations de la
forme (12). Soit

gz, y) =0,

N |
(2) [ ;1[,(1) 0

une de ces paires d’équations, etsoit x = «, y == b unede ses solutions
(qu’on n’a pas besoin de connaitre pour notre but). En posant

(3) =k, y=0b-+u,

et développant le premier membre de I’équation

(4) Fla-+&0+1n)=0

d’apres le théoreme de Taylor, suivant les puissances de £ et v, on
aura, apres avoir effacé les termes qui contiennent 'une des dérivées
sannulant pour & == a et y == b, Iéquation (2) de Briot (p. 2) :

(5) 2/\45'/)“5[%7::(),

oit les coefficients A,g, désignant les valeurs des dérivées partielles de
F(x,y) par rapport & a ¢l & v pour x ==a,y == b, ne sont générale-
ment connues qu’avee « et b, mais les exposants o et 3 le sont parfai-
tement, et cela suffit pour construire la ligne polygonale P, i I'aide de
laquelle, chez Briot, se fait la premitre séparation en groupes circu-
laires des racines égales & b. Pour le coté C; de cette ligne polygo-

, ' ] , .
nale P, on aura, pour déterminer le rapport ¢ = > une équation

Z

(6) Do) /\aiﬁx o X Aa;’ﬁ p* - Aa/ v oz il = o,
ol

(7) L= Agp Mi-t- ZAopdh - Ay, gy, = 0,

en posant ¢” = A (Briot, p. 3). Maintenant, il faut séparer les racines
simples de cette ¢quation (7) et les racines multiples; pour chaque
racine simple on aura un systeme circulaire de p racines devenant
égales & b, et ’on connaitra ainsi leur nombre; pour les racines mul-
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tiples on aura besoin de faire la seconde transformation de Briot.
Cette séparation des racines simples et des racines multiples de I'équa-
tion (7) pourra étre faite par le procédé suivant.

On cherchera pour cela, par la méthode du plus grand commun divi-

. , . Jdl;

seur, les solutions communes des équations en A : L;== o et T)XL' =0;
ce qui conduira d’apres le théoreme de Labatie & une série des paires
d’équations de la-forme

s fl(‘l/‘))/!.A) == 0, ‘/'2(1"))/7 ‘A) w0y ] ./'l'(‘l:ﬁ.),? )) 0,

8
(®) i (z, y)=o, s (2, ¥) == 0, R, (e, y) = 0;

puis on cherchera, par la méme méthode, les solutions communes i
¢(x,y)=o0 (2) avec chacune des y;(x,y) =0 (i=1,2,..., r), ce
qui conduira, d’apres le théoréme cité, a une scrie des paires d’équa-
tions

( Oy(x,y)=0, Dulax,y) o, e, Oz, y) = o,
¢
9) Wi(x)=o, W (a) o, N W) o

(E==1,2,3, ooy 1)

apres cela, on cherche les plus grands communs diviseurs de ()
(2) avee chacun de Wy ()5 en les désignant pav 0, (), ainsi que

(ro) OijCa) = Db (x), Wy (e)],
on aura de telles séries de paires d’équations

Dy (x,y) o, Dy, ) o, RN D, y) o0,

1)
(1 01‘1("') Ty Ois(2) =20, ces Dis (1) O,

pour déterminer les valeurs de 2 et y, pour lesquelles I'équation (7)
aura des racines multiples. En excluant ces dernitres solutions des
solutions de la paire d’équations (2), on aura les solutions de cette
paire d’équations, pour lesquelles I'équation (7) en A n’a que des
racines simples. En désignant par M(«) le plus petit multiple com-
mun de toutes les 0;(x ), on pourra représenter ces dernieres valeurs
de 2 et y par une telle séric de paires d’équations

(12) #l ) =0,
Y(r) i M(z) o
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et

. S o(z,y): @ (2, y)=o0,
(13)
| 0;;(x)=0

(E==1,2, ..., 0, J 1,2, .., 8).

D’apres ce qui a été dit plus baut, on calculera facilement leur
nombre par la seule considération des degrés de 0;;(a) et des autres
équations de chaque paire en y.

3. Les solutions multiples de I'équation (7) seront les solutions
communes aux équations
/[I.lf
dA

(1) L;== o, =2 0.
D’apres le paragraphe précédent, elles seront données par les séries
suivantes des systemes de trois équations :

S /’i(;];, Vs .A) =0,
Py (s ),
(jij('“’) =0

(2)
(61,2 ooyl J=1,9,3, 0..,8),

et les paires des deux dernitres des équations de chaque systeme re-
présenteront les points analyliques ou cela aura lieu. Pour déter-
miner ordre de multiplicit¢ de chaque solution multiple d’équation
L;=o0, on cherchera lesquelles des solutions communes (2) des
équations (1) satisfont aussi aux conditions suivantes :

d* 1oy d* Ly di-tL,

0 ) el T O3
’ o ’ ’ art-! ’

celle des valeurs de A qui satisfait & toutes ces équations jusqu’a la
derniere sera d’ordre £ de multiplicité pour I'équation L;=o0. On
pourra le faire par la méme mdéthode du n® 4. On cherche les solutions
communes de la premicre des équations (3) et de f;(x, y, A) = o par
la méthode du plus grand commun diviseur, et ’on arrive, d’apres le
théoreme de Labatie (en considérant # comme connu) i une série de
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paires d’équations de la forme
, ( ff.:’(.'z',y, %) = o,
() )
i,

(ég=1, 2, e )

(z,y)=0

on cherche les solutions communes de la deuxieme de ces équations

niere des (2), et on parvient & une série de pairves d’¢quations

(v) ‘ (l)i',fl'([, I')’) 0,
D 4 .
[V R WA N

| o) =o.

En excluant les solutions de ces équations des solutions du sys-
teme
Gz, y) =0,

(6) { Oi‘/-(.'(f) =0,

on aura, pour déterminer les valeurs de @ et de y, pour lesquelles
équation en A n’a que des racines doubles, de tels systemes d”équa-
tions :

O, y) =0,
7) ; f s !
0y () MO () =20 (1)
(Cy==0,9, oo, 0, 7R P
el .
(8) % q,’f"' () 0 Wi (s, ) =20,
\ 01{}1 .,I'.) = 0’

Ces solutions doubles elles-mémes seront déterminées par I’équation
(9) Jil@, y,2) 0
combinée avec (7 ) et (8), et par I’équation
(10) fila,y,0) L [ (2, y, b)) =0

combinée avec les équations (6).
En combinant chacune de ces équations (g) avee les paires (5), on

théses.
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pourra représenter les racines de I'équation L, = o, d’une multiplicité
plus grande que la deuxieme, ainsi:

gfi’,’%y, 2)=o,

(1) O (2, y) = o,
(0 gy e
07, (#) == o
. ) . d* 1L .
En combinant ces équations (11) avec —= = o, on pourra arriver

aux séries de systemes de trois équations de la forme (7) et (§) avee
(9), ou (10) avec (6), qui donneront les valeurs des racines de L;= o
de multiplicité 3, et aux ¢quations de la forme (11), qui donneront

suite. Celte opération préliminaire se terminera lorsque tous les 0
seront == 1, ou lorsque la somme totale des multiplicités des solutions
trouvées sera ¢gale au degré de I'équation L= o.

4. Considérons maintenant Pun des systemes de trois équations,
analogue au (rr) du numéro précédent, nous le désignerons, pour
plus de simplicité, ainsi :

Sy a0 0,
(1) s‘l’(.x‘,.y)' 0,
O () o,

qui donne les valeurs des racines de 'équation L;== o en A de multi-
plicité »'. A cause de A== ¢, ce systeme pourra s’écrire aussi ainsi :

Sy, o) =0,
(2) ! Bz, y) =0,
O(x) - o.

A

L’équation ®(¢) == o0 (6) dun®2 aura ' racines ¢gales i ¢,, ' égales
a0y, ..u, 2 Ggales h ¢, et Péquation (5) en v du n® 2 aura 2’ racines
7 i 9
approchées de ¢, &7, n' de 0,87, ..., 2" de ¢,87; toutes les pn’ valeurs
exactes de v peuvent étee représentées (Briot, p. 1o) par une formule
unique

(3) (pp0')E",

“r

1
ol &' ==£", et ¢, désigne 'une des p valeurs quelconques du radical
1
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V&; en posant donc n = (v, +)&7 dans I'équation (5) du n° 2 et
développant le résultat suivant les puissances de 0’ ¢t &, on aura un
résultat de la forme :

(/I ) EA&,B,‘,’/:(’E/{:":T 0,

ot les Ajg seront les polynomes en ¢, avec les coefficients fonctions

linéaires des A,g. Quelques-uns de ces polynomes peuvent s’annuler

pour la valeur considérée de ¢,. On peut chercher de la méme maniere,

comme au n® 4, les valeurs de ¢,, qui annulent plusicurs de ces poly-

nomes, et 'on parviendra i représenter ces valeurs par les séries des

systemes de trois équations de la forme (2) (sans p). Apres avoir

effacé les termes de (4), qui s’annulent pour le systeme que on con-

sidere, on saura tous les o’ et B’ qui resteront dans (4), et on pourra

construire la ligne polygonale P (Briol, p. 10). On aura ainsi, pour le

coté C) de cette ligne, équation en 2/

(%) L= o

pour déterminer les valeurs de A == ¢, oit ¢ == C,:,—
On cherche, d’une maniere analogae au n® 2, les valeurs de 2 pour

fesquelles cette équation en A n’aura que des racines simples, et

celles pour lesquelles elle aura des racines multiples. Pour les pre-

mieres, les valeurs de ¢ seront représentées par les systemes d’équa-

tions de trois formes :

Sz, y,0) o,
S D, y)- o0,
L O(x) T (e) =0 (),

(6)

‘ S, y,0) =0,
(7) c (e, y) i (a,y) =0,
O, (@) =0,

5 Sy v) i fila,y,0) = o,
D (xz,y)==0,

| O (z) =0,

pour les dernieres, par les équations de la forme (1),

(1) T(ax) étant le plus pelit multiple commun de tous les €, ().
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On pourra aussi subdiviser les solutions multiples de I'équation (5)
en A’ suivant Pordre de leur multiplicité, comme on I'a fait pour
I'équation en A. Pour les racines simples de I'équation L, = o, Ia sépa-
ration des racines de 'équation fondamentale F (2, y) = o, égales & &
pour x = a, en systemes circulaires sera atteinte des la seconde trans-
Jformation ; pour les racines d’ordre de multiplicité »”, on posera

(9) 0= (v}, +n")E7, g=£,
dans I’équation (4), qui prendra alors la forme
(10) 2 A" EP = o,

ol les Ay, g seront les polynomes en ¢, avee des coefficients fonctions
linéaires de A, 4, et, par suite, fonctions entieres de ¢, avec des coef-
ficients fonctions linéaires des A,g. Par la méme méthode du ne 1,
on parviendra & représenter par les systemes de la forme

./‘(‘7"5 }’7 , ",) =20,
f(a,y,v)=o0,
D(x,y)=o,

(11)
( O(r)=o0

"

les valeurs de ¢ qui annulent plusieurs des A7, 5. En effagant ceux
des termes de (1o) qui contiennent les A, g s’annulant pour le systeme
considére des valeurs de &, y, ¢, ¢/, on saura tous les o”, B, et, aprés
avoir construit la ligne polygonale P”, on pourra exécuter la troisicme
transformation de Briot. Si, pour quelques-unes des valeurs de ¢/, elle
ne suffit pas, on passera & la quatrieme, qui ameéncra les systemes
d’équations de la forme

2(&, y, 0,0, ¢") =0,
Sz, y,9,9") =0,

(12) {(x,y,v)==0,
®(z,y)==0,
O(x)=o.

La marche & suivre plus loin, s’il était besoin, et la forme des sys-
temes ’équations représentant les points critiques i singularités
d’ordres supéricurs qu’on rencontrera sont déja assez éclairées par ce’

Ann, de 'Ec. Normale. 3¢ Série. Tome X. — Mar 1893. 21
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qui précede pour que nous puissions passer maintenant i la seconde
partie de notre probleme, car la premiere est résolue : nous avons
montré effectivement comment, a l'aide de 'algorithme du plus grand
commun diviseur, on parvient & connaitre tous les nombres o;, B;;
a;, Bis oo, B!, ..., etles nombres n, &3 n’, £ ..., par lesquels s’expri-
ment, chez Briot, les nombres A, des conditions & rempliv pour les
coelficients du polynome Q (, ) du degré m— 3, les degrés D, des
points singuliers, les nomhres N, des lacets binaires, enfin le genre p

[1.

Les courbes adjointes de M. Néther se comportant aux points singu-
liers comme les courbes d’ordre m - 3

(1) Q(x,y) o,

nous pourrons nous borner i considérer seulement ces courbes. Eeri-
vons ce polynome avec les coefficients indéterminés, et substituons
a -+ & au licu de z ¢t b+ 7 au licu de y; en le développant suivant
les puissances deZ etv, nous aurons

(2) Q(a+2b-mn) : XBygny 11,

(Briot, p. 3), ot By sont les polynomes en a et b avee les coefficients
fonctions lincaires des coefficients indéterminés de Q(x,y). Pour
toutes fes valeurs de y el & qui correspondent aux points situés au-
dessous de la ligne polygonale P et sur cette ligne, les coefficients By ;
doivent s’annuler; done on aura ces équations linéaires par rapport
aux coelficients de Q(u, ) :

(3) B.[,r,* 0,

pour les déterminer. Mais les valeurs « et b, qui entrent dans le pre-
mier membre, n’étant pas connues, mais seulement représentées par
les paires déquations (12) et (13) du n® 2, on prociédera de telle ma-
niere. L'équation (3) devant étre satisfaile par toutes les valeurs de y
satislaisant & I'équation

(h) ¢(a,y)00 0,
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lorsque 2 est égal & I'une des racines 'de I'équation
(5) Y(x) : M(2) =%(x) =0

(les premicrs membres de ces équations étant toujours censés étre
débarrassés des facteurs ¢gaux), on divisera B, ; (apres y avoir écrit
et y au lieu de @ et b) par o(x, ), supposant tous les deux poly-
nomes disposés suivant les puissances descendantes de y; arrivé au
reste d’un degré moindre que le degré de (2, y) par rapport & y, on
¢galera & zéro chacun de ses cocfficients, car cette division ne doit pas
donner de reste; on aura ainsi une suite d’équations de la forme

(6) Fr(z)=o,

qui doivent étre satisfaites par toutes les racines de I'équation (5);
doncon divisera chacun des polynomes Fy () par 3(z), et’on égalera
a zéro les coefficients de chaque puissance de « dans le reste et 'on
aura ainsi les équations linéaires en coefficients indéterminés de
Q(a, y) pour déterminer ces dernicrs.

Pour trouver les conditions dérivant des valeurs de x et y, qui sont
déterminées par les ¢équations (13) dun®2, on multiplierale polynome
By par @, (a, y), puis on divisera le produit par ¢(2, y); égalant &
zéro les coelfficients de chaque puissance de y dans le reste de cette
division, on aura les équations en @, qui doivent étre satisfaites par
toutes les racines de I'équation

(7) 0i7(x) = o0;

donc on divisera leur premier membre par 0,;(x) et 'on égalera & zéro
chacun des coefficients du reste regu : on aura ainsi les équations
cherchées, linéaires en cocfficients indéterminés de Q(z, y).

Ainsi seront trouvées toutes les conditions pour ces coefficients qui
viennent des valeurs de 2 et y, pour lesquelles I’équation L; =0 n’a
pas de racines égales; pour les autres on a besoin de laseconde trans-
formation, laquelle conduit aux nouvelles conditions qu’on obtiendra
ainsi. On fera la substitution (3) du n° 4 dans I'expression (2) etl’on
aura I'expression suivante

" femf g
(8) EBY, 5 E"
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ou les By, ; sont les polynomes en ¢, avec les coefficients fonctions li-
néaires de B, et, par suite aussi, fonctions linéaires des coefficients
indéterminés de Q(, ¥). Tous les membres de cette expression pour
lesquels v, & ont des valeurs se rapportant aux points situés au-
dessous de la ligne polygonale P’ et sur cette ligne, devant avoir des
coefficients nuls, on posera pour ces valeurs des y' et &/

(9) By,z=o0.

Une telle équation aura lieu pour toutes les valeurs de ¢, détermi-
nées par les systemes d’équations (6), (7) et (8) du n® 4; donc, apres
avoir disposé By 5 suivant les puissances descendantes de ¢, on le di-
visera par f(x, y, ¢,) et Uon égalera i zéro les coefficients de chaque
puissance de ¢, dans le reste recu; on aura de cette maniére une série
d’équations de la forme

(10) Fi(z, y)==o0,
qui doivent &tre satisfaites par toutes les valeurs de y el & qui satis-
font aux équations de la forme

s O(x, y)=o0,
[ O(x) = o0;

donc, apres avoir disposé ¥y (x, y) suivant les puissances de y, on le
divisera par @ (x, y) et 'on égalera & zéro chacun des coefficients du
reste re¢u; chacune de ces dernieres équations devant étre satisfaite
par toutes les racines de @ (x) == o, on divisera les premiers membres
de chacun par @(z), on égalera & zéro chacun des coefficients du reste
de cette division et I'on aura ainsi les équations cherchées, linéaires
par rapport aux coefficients indéterminés de Q(z, y).

Pour les valeurs de ot y et de ¢, pour lesquelles Uéquation L) == o
a des racines égales, on fera dans Uexpression (8) la substitution (¢)
du n° 4, apres quoi elle prendra la forme
(11) By g e
pour les valeurs de y” et ¢” qui répondent aux points situés au-dessous
de la ligne polygonale P” et sur cette ligne, on aura

(r2) By g == 03
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ces équations doivent étre satisfaites par les valeurs de ¢, définies par
les équations (11) dun® 43 donc, apres avoir disposé BJ. 5 suivant les
puissances descendantes de ¢, on le divisera par f(x, y, ¢,, ¢\) apres
avoir égalé & zéro les coefficients de chaque puissance de ¢/ dans l¢
reste, qu’on aura recu : on aura les équations qui doivent étre satis-
faites par les valeurs de ¢,, définies par les trois équations restantes de
ce systeme (r1); done, apres les avoir disposés suivant les puissances
descendantes de ¢,, on divisera le premier membre de chacun par
f(x, v, ¢,), et Uon égalera & zéro les coefficients de chaque puissance
de y dans le reste de cette division; ces équations devant étre satis-
faites par les valeurs de y représentées par les deux dernieres équa-
tions du systeme (1), on divisera leur premier membre par @ (x, v);
en égalant i zéro les coefticients de chaque puissance de y dans le reste
quon aura recu, on aura les équations qui doivent étre satisfaites par
toutes les racines de la derniere des équations du systeme (11); done,
on divisera leurs premiers membres par @ (@) ot Uon égalera i zéro les
coefficients de chaque puissance de « dans ce reste, et U'on aura ainsi
les équations cherchées, lindaires par rapport aux coefficients de
Q(x, y). On procédera de la méme maniere plus loin, si on en a
besoin.

Toutes les équations qu’on aura regues par cette méthode, étant li-
néaires par rapport aux coefficients de Q(a, y), on les aura par les
opérations rationnelles.



