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SUR LA

DETERMINATION DES AXES

LES COURBES DU TROISIEME ORDRE,

par M. S. MANGEOT,

PROFESSEUR AU LYCEE DE TROYES.

Soit, en coordonnées cartésiennes reclangulaires,
Sl y)=-o

I"équation entiere, & coellicients réels, d'une cubique autre qu’un
systeme de trois droites paralleles.
Si les deux constantes
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ne sont pas nulles & la fois, la cubique ne peut avoir plus d'un axe, et,
quand cet axe existe, il peut étre représenté par I'équation

>f IS Y w S
ab (().t.r“*’ — D;) — (a*— b*) P ')}’ 0,

lorsque les trois directions asymptotiques de la courbe ne sont pas
confondues et, dans le cas contraire, par la formule
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Si les constantes « ct & sont nulles toutes les deux, soient a et
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les valeurs de x et y qui vérifient les équations lincaires
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valeurs qui sont ici finies et déterminées. Quand on n’a pas i la fois

J 0 . . . Lo
T —o0,% —o,la cubique a au plus un axe, et, 8’il existe, son équa-
da ap
tion est
af af
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Lorsqu’on a simultanément :)—é =0, ;‘j‘{; — o, la courbe admet frois
74 I

axes, qui sont définis par la formule

o(x,y) désignant T'ensemble des termes du troisieme degre de
S(y) ().

On peut encore faire nsage du théoreme qui suit :

Quand U'un des nombres «, b est différent de zéro, pour que lu co-

- . . . o . . af of
bique ait un axe, il faut et suffic que Cexpression b )/ tt /) admetle
o o {

un facteur ¥ de la forme ba — ay - const.; et [ qualion de lae est
I 0.

Dans lecas ot lonaa - o, b= o, la condition pour que b conrbe
alt au moins un axe esl
7 /"
(2

5 z,
(") La question peut élre considé rée comme régolue, paree que, élant données les

Gquations d'une droite et d'une courbe algébrique, on sait reeonnaitre si lo droile e on
n'est pas axe de la courbe,



