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SUR LA REDUCTION

I'INTEGRALE HYPERELLIPTIOUE A L'ELLIPTIQUE

TRANSFORMATION DU TROISIEME DEGRE (1),

Par M. F. BRIOSCHL.

e e e

I. Soient ¢(x,, «,), ¥(x,, 2,) deux formes binaires de I'ordre 7,
et
F(yi, pe) =9 (@, 24) Y( v ya) — (2, 22) 0 (V1s ¥a)s

on démontre facilement que chaque invariant de la forme F s’exprime
en fonction de covariants et d’invariants simultanés des formes (),
e o

La valeur du discriminant A de F s’exprime de la maniere suivan(e

A= /2P,

étant /== (o) covariant simultané de l'ordre 2 (72 —1), et P une fonc-
tion de covariants et d’invariants simultanés de l'ordre 2(n—r1)(n—2).
Pour n = 3, on trouve
P=—2(kf+61),

forme du quatrieme ordre, étant £ = (o), invariant, A =1 (ff), co-
variant, simultan¢s. En indiquant par A,, A,, A,, A, les racines de

(1) GoursaT, Bulletin de la Société mathématique de France, p.155 ;5 1885. —BURKHARDT,
Mathemalische dnneden, Band XXXVI, p. 411.
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I’équation A(F) = o, on aura, en conséquence,

1T e —mdr=mrecaf+on),

0

m constante.
Chacun des facteurs ¢ — A ayant une racine double, on peut poser

(1) 9 — M= a2B,

«,  étant des fonctions linéaires, et o sera un facteur de f, § un fac-
teur de £f + 64. Soit

(2) 0 — =,

. constante; de I’équation supérieure, on déduit

74

(¢ — pb) |,| (k)= m(‘£>2(/rf +60) % =m (rg)ﬁw,

en supposant

0B kf - 6h.
La transtormation s = E conduit & la réduction d’intégrales due &
M. Goursat. L’intégrale hyperelliptique n’est pas générale, ce que je
vais démontrer en déterminant d’une maniere nouvelle la valeur de la
forme ¢ du troisieme ordre.

2. En posant g — A= 5 des équations (1), (2), on a
oo = potf — hu, ob et — u,
et ¢’est avec ces valeurs de g, U que je vais calculer celles de /et de
kf + 6h.
Dans ce but, j’introduis les huit invariants simultanés des formes «,
«, B qui suivent :

Py (wat),, Py=(uwa2f)y, Py (waf?),, Py= (uf*),,

Lo== (3a®),, L= (3xf)? Lo== (33%);
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M = («f), étant 1 = }(wu),. Entre ces invariants, on a les relations
suivantes :
[)012)2—1)?:1\{[2[4)) P0P3—1)1Pg: ‘?‘N[le, Plps—P:‘;: ‘/IiIJ-_),
(3) LoL,— L2=1M2A,
étant A = (11),, le discriminant de la forme w. En considérant encore

les deux covariants simultanés = (ua), m = (uf), on a les trois rela-

tions
Lyor—aLyaff + L, B2= M2y,

Poo* — 2P af + PoB2= M2[,
Pyo?—a2Pyaff + P 2= M2m.

Cela posé, on trouve

3pf=oa(am-+2fl), phk="P,
36p*h=olya(am+2Bl) — (M*e?s — [B (L) + 20 (ma)]?.
Mais
(la)*=DPyl— Lya? (ma)P=P,m— Lya?

a(la)(ma)=Pym 4Pl —2L,a2
et, apres quelques réductions, on arrive a la seconde équation
6p*(hf +6h)=Bl12la* — 3Ly + 6P al — Py(2am + BI)].
La forme du trotsiéme ordre v est en conséquence la suivante :
Mo = (P Pyai— gP2a2fs -+ 6P, P, afst — P15,

Les invariants simultanés des formes «, ¢ seront done des fonctions de
P,, P,, ..., M. En posant 5 = {(¢v),, on a, comme il est connu, les
trois invariants
A = (33)y, B =1(35),, C={(gg)y;
Pinvariant J = (up), et le résultant R des formes u, ¢.
La valeur (3) de A conduit tout de suite & la suivante

R=— 54P1P,A,
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et I'on trouve pour J, C, B les valeurs

M2J = 3(PiP,— 3P+ 2P, P, D)),
M2C=8P!Py(P?— P2P,)

et, en conséquence,
M2(gC + 8PID,J) = — 48P3 D, (P, 12— P, P,).
Enfin le calcul de Uinvariant B donne
M (9B — J2) = — 29 P2 (P, P, — P, Py)2.
Ces deux dernieres équations conduisent i la suivante
3(gC -+ 8PP, J) 4+ 4 PEP2 (9B — J2) == o,

de laquelle, en multipliant par 3°A®, on arrive a 'équation de condi-
tion entre les invariants A, B, G, J, R,

B(3AC— ARIY - R (gB — J2) = o,

déja caleulée par M. Burkhardt.
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