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DEUXIEME NOTE

SUR LE

DEVELOPPEMENT DES FONCTIONS

SATISFAISANT

A UNE EQUATION DIFFERENTIELLE,

Par M. F. GOMES TEIXEIRA,

ANCIEN PROFESSEUR A L'UNIVERSITE DE COTMBRIE, PROFESSEUR A L'ECOLE POLYTECHNIQUE

DE PORTO.
e CE—
TutoriME 1. — La séree
(1) Ay~ A X 4+ A&+ ...+ A+ ..,

ol ay, a,, @y, ... representent des fractions réduites a leur plus simple
expression, ne peut pas étre le developpement d’une fonction définie par
une équation algébrique relativement a x, y, ', ..., ¥¥ a coefficients
entiers

(‘).) F(xv_)"’)‘,, ""]’“)):0’

st les dénominateurs de @, ,, @,.., ... contiennent indefiniment des fac-
teurs premiers superieurs respectivement a n -1, n =+ 2, ....

En effet, on peut écrire I’équation (2) sous la forme

®) o Y ser . oy=,

et alors, si on la dérive n fois au moyen de la formule de Leibnitz, on
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trouve le résaltat symbolique
EA[‘xa_'_yb(yl)c. . ‘(y(,-))la](n.)_._. o,
qui, en posant = o, donne

EAn(n —1)..(n—a+1) [y (). . (YO ]EY =o.

En appliquant une autre fois la formule de Leibnitz au produit
VO RER G
on trouve le résultat symbolique

EAn(n——l) (n—a=41) (Yo Yot Yo+ Vot y Py P Y me = o,

ol entrent b termes égaux & y, ¢ termes égaux a y’, etc.
Done

(2= @) Ly Ry PP (YD ().,
ZAn(n—l)...(n—cz—f—l)S o"ao BB L —=o,

olt la somme S se rapporte a toutes les solutions entieres et positives
de I’équation

a+a 4+ B+ . A+ N .. =n—aq,
etol le nombre des quantités «, «/, ... est b, ot le nombre des quan-
tites B, ', ... estc, elec.

Enséparant maintenant les termes de cetle équation qui contiennent
¥Y, on trouve un résultat de la forme suivante

AS u) foc) y[i-;-x) ,y.lG'—o—l) },04.” yu ')
\2 m—-——-——,'—--- B+l B+ "= 071’
(n+1)

+2A(Il+l) (n.;r_L)hyoyr[; (yrz) Joe1 Yo _
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ou

=B+ P +1)...A+1) X +1)...(A+2) (NN +2).. . (A (N +10). ...

De cette formule on tire le théoreme énoncé. En effet, elle fait voir

A i)

X —
(n+72)!
premiers qui entrent dans les dénominateurs des fractions antérieures

,),5)/L+i—l) ,y(on+z 2)

(n+i—=0l" (n+i—2)l

, ; dF(z,y, ... 7-("))]
Al b (2 ’L*‘—_—I: .t )

et ceux qui entrenten (2 +1)...(~ +1).

que a,.; ne peut contenir en dénominateur que les facteurs

; ceux qui entrent dans le numérateur de

dF
Le théoreme énoncé est donc démontré si le coefficient ( )
=qQ

dyD
dF _
d},(i') x:u—_ o

on doit séparer, dans l’équation (4), les termes qui contiennent
Y=t et on trouve un résultat de la forme suivante

n’est pas nul.
Silona

u) vcc ) y(ﬁ-i-’) y(f}""l)
0 0

EASG)‘OC— ‘—,—l‘ '(ﬁ_‘_l)] (@/_}_1)1
+(n+1)(n+2).. (n4+T—1)y"

An+E—-1)

" il—g Yo —
XEA h(h=n 5y T =

d’ott 'on tire le théortme, comme dans.le cas précédent.

Si
a?F
- s m’l—
ZAlz(Iz 1) yeyilt <d)’“)>x—0 o,

on doit séparer, dans l’équation (4), les termes qui contiennent
,, . R . (e a*F

Yo et 'on démontre le théoreme si la dérivée <W> n’est pas

x=0

nulle.
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En continuant de la méme maniére, on arrive & une équation
d’olr 'on peut tirer le théoreme énoncé, parce que, I'équation (2) ne

(£)

pouvant donner un nombre infini de valeurs pour yi’, les déri-

. [ dF a*F . ndéfin
vees W N W x:o’ -+- ne peuvent pas élre 1ndeiiniment

nulles.



